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Motivacidn

David (D), Quique (Q) y Nacho (N) compiten por la obtencién de cierto
recurso,

| {D} {@ {N} {D.Q} {D,N} {Q N}
v|045 04 015 09 0,55 0,45
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Motivacidn

core(v) := {P reparto del recurso : P(A) >v(A), VA# X} .
Weak epsilon-core:

coreV(v) := {P reparto del recurso : P(A) >
£
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core(v) := { P reparto del recurso
Weak epsilon-core:

core’(v) := {P reparto del recurso

. P(A) > v(A), VA# X} .

n(A)

: P(A) > v(A)—e, VA# X} .

| {D} {Q} (v (Dot {D N} {QN}

w104 —-¢ 04—¢ 015—¢ 09—¢ 055—€¢ 0,550—¢

n| 0554+ 0454¢ 0,14¢ 08 +¢ 06+¢ 055+¢
para € < 1.

En general, u(A) := max{0,v(A) — €}, luego f(A) := min{1,7(A) + ¢}

VA C X.
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Nociones basicas de juegos

e Conjunto de jugadores y coalicién: X := {z1,...,2,} y A C X.
® Juego: v: P(X) — [0,00).
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Nociones béasicas de juegos

e Conjunto de jugadores y coalicién: X := {z1,...,2,} y A C X.
® Juego: v: P(X) — [0,00).
® Solucién: P : P(X) — [0,00) aditiva cumpliendo P(A) > v(A)
VAC Xy P(X)=v(X).
® Core: conjunto de soluciones de un juego.
Se impone:
¢ Normalizacién: v(0) =0y v(X) = 1.
® Monotonia: A C B = v(A) <v(B).
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® Juego: v: P(X) — [0,00).
® Solucién: P : P(X) — [0,00) aditiva cumpliendo P(A) > v(A)
VAC Xy P(X)=vX).
® Core: conjunto de soluciones de un juego.
Se impone:
¢ Normalizacién: v(0) =0y v(X) = 1.
® Monotonia: A C B = v(A) <v(B).
Se define:
® Juego conjugado: 7(A) :=1—v(A°), VAC X.
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core(v) # 0 .
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core(v) # 0 .

Definicién
Se dice que v es exacto si:

VAC X, 3P € core(v) tal que P(A) = v(A) .

Definicién

Se dice que v es convexo si:

VA, BC X, v(AUB)+v(ANB)>v(A)+v(B).
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Correspondencia con probabilidades imprecisas

Juegos cooperativos ‘ Probabilidades imprecisas
Juego (v) Probabilidad inferior (P)
Solucién Probabilidad (P)

Core (core(v)) Conjunto credal (M(P))

Juego conjugado (7) | Probabilidad superior conjugada (P)
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Juegos cooperativos Probabilidades imprecisas
Juego (v) Probabilidad inferior (P)
Solucién Probabilidad (P)

Core (core(v)) Conjunto credal (M(P))
Juego conjugado (7) | Probabilidad superior conjugada (P)
Balanceado Evitando pérdida segura
Exacto Coherente
Convexo 2-monétona

Los cores de juegos balanceados son politopos cerrados y convexos.
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Distorsiones

Sea Py e P(X), e >0y d:P(X) xP(X) — [0,00), se define:

Bi(Py) := {P € P(X) : d(P,Py) < &} .
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Sea Py e P(X), e >0y drv(Q,P) :=maxacy |Q(A) — P(A)|:
ary (Po) = core(urv)

donde:
NTV(A) = Hl?iX{O, P()(A) — E} , VACX.

Ademas, uTv es convexo.
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Proposicién
Sean v, . exactos:

max . _
v,p) = max [v(A) — n(A)] .
v (Vs 1) AgX' (A) — (4]
v
Proposicién
Sean v, u balanceados:
max .
v (Vo p) = méx  dpy(P,Q) .
Pecext(core(v))
Qeext(core(u))
Se tiene d& (v, v) > 0 siempre que |core(v)| > 1.
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[ J
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Si v tiene alguna de las siguientes propiedades, entonces también las tiene
p(A) = méx{0,v(A) —e} VA C X:

©® balanceado,

@ exacto,

@ convexo,

® minitivo (i.e., v(AN B) = min{v(A),v(B)}).
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Weak epsilon-core y diy;

Proposicién
Sea v balanceado, € > 0 y pu(A) = méx{0,v(A) —e} VA C X:

g 3 C
Bd%](z/) C core(p) .
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Weak epsilon-core y diin

Proposicién
Sea v balanceado, € > 0 y pu(A) = méx{0,v(A) —e} VA C X:

g 3 C
Bd%](z/) C core(p) .

Es decir, B, (v) C core! (v).

dmln
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Conclusiones

® d(u,v) ~ d(P,v) ~ distorsion de core(v).
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® d(u,v) ~ d(P,v) ~ distorsion de core(v).
® d sin dependencia del core ~ distorsionar juegos no balanceados
~ hallar soluciones de un juego distorsionado.

® Usar dm‘n para v balanceado da lugar a ;4 manteniendo exactitud, con-
vexidad y minitividad, si las hubiera.

e corel’ (v) = core(p) C B, (v).

dmln
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Puntos abiertos

e jcore!V (v) = core(p) = enin (V)7
TV
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Puntos abiertos

o jcoreV (v) = core(u) = B%,... (v)?

dlnln

® Strong epsilon-core:

9
|4

core? (v) := {P eP(X): P(A) > v(A) - VA C X}

Nieto-Barba, Miranda y Montes Distorsién de conjuntos de probabilidades 26 /28



Juegos cooperativos
Distorsiones de juegos
Relacién con el epsilon-core
Conclusiones

Puntos abiertos

* icorel! (v) = core(s) = By, (v)?

® Strong epsilon-core:

core? (v) := {P eP(X): P(A)>v(A)— - VAC X}

- Al

® Otras d (con o sin dependencia del core, expresiones alternativas, juego
asociado, propiedades mantenidas...).
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Puntos abiertos

georel’ (v) = core(1) = B, (1)?

Strong epsilon-core:

core? (v) := {P eP(X): P(A)>v(A)— - VAC X}

- Al

Otras d (con o sin dependencia del core, expresiones alternativas, juego
asociado, propiedades mantenidas...).

® Distorsion de conjuntos de probabilidad cerrados y convexos genéricos.
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